Metoda Probabilistyczna. Zadania domowe.

Zestaw V. Termin: 2 kwietnia 2025

Zad.9

Dany jest zbior A C R? taki, ze dla dowolnego punktu z € R?, koto o promieniu 1
i sSrodku x zawiera co najmniej 50 punktéw ze zbioru A, natomiast koto o srodku x
i promieniu 5 zawiera co najwyzej 5000 punktow zbioru A. Pokaz, ze elementy
zbioru A mozna pokolorowaé trzema kolorami tak, by kazde koto o promieniu 1
zawierato punkty wszystkich trzech koloréw.

Komentarz Jest to prawdopodobnie najtrudniejsze zadanie z dotychczaso-
wych, wiec prosze si¢ nie zatamywac jesli nie bedg Panstwo w stanie rozwigzac¢ go
zupehie, lecz przesta¢ mi nawet czeSciowe rozwigzania. Rzecz jasna, zadanie to
nawiazuje do zadania o pokryciu kulami jednostkowymi (czy tez lisémi) ptaszczy-
zny, ktore rozwigzywalismy na wyktadzie. Przed rozwigzaniem warto si¢ zastano-
wi¢, ktére punkty plaszczyzny = € R? naleza do tych samych kot o érodkach w
punktach zbioru A.



