Metoda Probabilistyczna. Zadania domowe.

Zestaw III. Termin: 19 marca 2025

Zad.5

Dana jest macierz A = [a;;], o wymiarach n x n, ktoérej wyrazy sa réznymi liczbami
rzeczywistymi. Pokazaé, ze istnieje taka permutacja o : [n] — [n] wierszy tej macierzy
i taka permutacja 7 : [n] — [n] jej kolumn, ze zaden wiersz i zadna kolumna spermuto-
wanej macierzy Aqr = [a,(i)-(j)] nie zawiera ciggu rosngcego (o niekoniecznie kolejnych
wyrazach) dtuzszego niz 100/n.

Uwaga: By¢ moze przyda si¢ Panstwu oszacowanie

() < ()
i wzor Stirlinga n! = (14 o(1))v2n(n/e)" > (n/e)".

Zad.6

W zadaniu ponizej przez stowo bedziemy rozumieli ciagg utworzony z czterech liter:
a, b, ¢, d. Dla dwoch stéw w1 we symbol wy < ws oznacza, ze stowo wy; wystepuje na
poczatku stowa we, czyli np. abb < abbad, ale abb A ababad. Dtugosé |w| stowa w to
liczba liter w tym stowie, czyli np. |abbad| = 5.

Niech W bedzie zbiorem stéw, w ktérym nie ma trzech stow wq, wo, ws takich, ze
wy < wo < ws. Pokazaé, ze

Z 2—2|w\—1 <1.
wew

Wskazéwka: Dowodd tej nieréwnosci zaczatbym sie zdaniem: Utworzmy nieskonczo-
ny losowy ciag skladajacy sie z liter a, b, c,d.



